


 

 两平面的相关位置

空间两个平面的相关位置有三种情形：相交、平行

和重合，而且当且仅当两平面有一部分公共点时它

们相交，当且仅当两平面无公共点时它们相互平行，

当且仅当一个平面上的所有点就是另一个平面的点

时，这两个平面重合。 



01111  DzCyBxAπ1: (1)

02222  DzCyBxAπ2: (2)

为零的数因子。

那么两平面兀1与兀２是相交还是平行或是重合就

决定于由方程（1）与（２）构成的方程组是有解

还是无解，或是方程（1）与（２）仅相差一个不

如果设两平面的方程为 



1.定理　两平面
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平行的充要条件是
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重合的充要条件是 
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相交的充要条件是

01111  DzCyBxAπ1: 

02222  DzCyBxAπ2: 



在直角坐标系下,平面兀1与兀２的法向量分别为

A1，B1，C1n1= A2，B2，C2n2=

而当且仅当ｎ１不平行于ｎ２时，兀1与兀 ２相交；

当且仅当ｎ１∥ｎ２时，兀1与兀２平行或是重合，

2.证明　
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则有如下结论：
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例1   确定以下各组里两平面的位置关系：

01224,012)1(  zyxzyx

02224,012)2(  zyxzyx
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解



1.定义
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两平面法向量之间的夹角称为两平面的夹角.

,0: 11111  DzCyBxA

,0: 22222  DzCyBxA

},,,{ 1111 CBAn 

},,,{ 2222 CBAn 



来表示，而两平面的法矢量ｎ１与ｎ２的夹角记为  

设两平面兀1与兀２间的二面角用∠（  兀1，兀２）

θ =∠ （ｎ１，ｎ２），那么显然（图３－１０）

∠ （  兀1，兀２）＝θ或π －θ ，因此得到：

2.证明
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例2   求以下两平面的夹角
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    2.两平面间的夹角要考虑互补的情
况。

    1.平面与平面平行时,要考虑可能重
合的情况;



思考题：



思考题：


